
一节偏离预先设计的课堂教学及其反思

江苏省高邮第一中学    周小静
双曲线的标准方程与几何性质上完之后，我准备安排一节双曲线的习题课，课前精心地准备了几道例题，打算先从图象与方程角度，对双曲线进行刻画，再从直线与双曲线的位置关系方面，对双曲线进行探讨。然而，在组织实施时，却因一位学生对一道例题的小结，而打乱了事先的计划，由此也引发了我对这一节课的思考。

一、课堂实录

回顾了基础知识后，展示了一道例题：已知双曲线
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，过点P（1，1）能否作一条直线
[image: image2.wmf]l

与双曲线交于A，B两点，使P为线段AB的中点？思路分析后，由两位学生板书过程。

【学生1】（点差法）设
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两式相减得
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，易知
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，得直线方程：
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，故存在直线
[image: image9.wmf]l

与双曲线交于A，B两点，使P为线段AB的中点。

【学生2】（方程组法）可知，直线
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的斜率不存在时，不满足题意，故可设直线方程为
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得
[image: image14.wmf]12

2

2(1)

22:21

2

kk

xxklyx

k

-

+==Þ=Þ=-

-

，故存在。

看到两位学生的板书中出现的没有考虑到判别式
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而出现的漏洞，我心中暗自窃喜（这正中我备课时设计的陷阱），于是：

请学生3对这两位同学的解法进行评价，学生3指出应对判别式
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进行检验：当
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时方程（*）中
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，故方程无实根，所以满足条件的直线
[image: image19.wmf]l

不存在。一切均在我的预期之中，按我的习惯，要由学生对这道题进行例题小结（平时数学课上，我将学生分成9个学习小组，每小组6人左右，由一名学习小组长负责），一个学习小组代表发言：在处理与弦中点相关的问题时，点差法要比方程组法用来方便一些，我们在做题时，要优化方法的选择，但考虑问题要全面，不可漏掉对判别式
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的检验。但我认为这两种方法均不如我们小组的解法(语出惊人)，设A(x，y)，则B（2- x，2- y），代入双曲线方程
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，两式相减可得：
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，再检验
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，可得此直线方程为增解，故不存在，但为什么这两个方程相减就是
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，我们小组还没弄明白。这出乎我事先的计划，于是我与学生一道分析了这种解法的道理所在，在获得解决后，我作了点评：同学们，我们要多向这个学习小组学习，学习他们对问题解决，不浅尝辄止，努力寻求一题多解的优秀品质。

就在我准备进入下一道例题教学时，又一位学生突然举手：我们小组认为，这道例题，还可以进行一题多变！一石激起千层浪，学生们对此颇感兴趣，纷纷要求他说说想法。在这种情况下，我决定改变原先的教学设计，顺应学生的思路，还课堂主动权给学生，让学生真正觉得：我的课堂，我做主！

师生共同建构，给出开放性问题：已知双曲线
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与点P（1，1），请你结合上述两个信息，再给出一定的条件，编制出适当的问题。

【学生4】由判别式
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，我们可联想到：过点P作直线
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，其斜率
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在何范围内变化时，直线
[image: image29.wmf]l

与双曲线有两个不同的共同点？有一个公共点？没有公共点？

学生的这种想法，很是自然，我当时给予肯定，同时和同学们一起分析了解题思路，之后，又有一学生提出：我们可进一步研究，何时直线
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与双曲线的左支有两个公共点（将问题进一步推进），师生共同分析：满足条件
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即可，当然，我们也可以从图象的角度，给出解答。

【学生5】我想到，既然直线与双曲线相交了，就有相交弦的长度，我的问题是：如果过P的直线
[image: image32.wmf]l

被双曲线截得的弦长为8，求直线
[image: image33.wmf]l

方程。解决方案为利用弦长公式求解。

【学生6】我在思考，原题中，虽然以P为中点时直线不存在，然而被双曲线截得的弦的中点总存在吧！所以我的问题是：若过点P的直线与双曲线交于A、B两点，求线段AB中点M的轨迹方程？我还没有想好解决方案。

学生的这个问题，在前面的教学中，还没有涉及到，但是学生能提出，还是相当不容易的，于是我与他们一道作了探讨，使问题获得解决，问题从学生中来，学生们听得异常投入。

【学生7】他们提出都是直线与双曲线的位置关系的问题，而我的问题是：在双曲线上找一点M，使其到点P的距离最小？

这样一来，跳出了位置关系，另辟他径，进入一种新的研究领域，我问他是怎样想到的？他说：在椭圆中，曾经做到过样一道题目：求椭圆
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上点到点（0，2）的最大距离。学生们对他的这种迁移、类比的能力很是佩服。用几何画板可直观地看出以P为圆心的一动圆与双曲线右支相切时，切点到点P距离最小，但在用代数方法处理时，遇到麻烦：设双曲线上点动
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，消元后得
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，对这个表达式的处理，超出了新课程标准中的能力要求，在山重水复之时，我作了及时的调控，引导学生：能否将点P的位置调整一下，简化运算量？有学生联想到可将P点置于坐标轴上，如调整为点
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，这样一来，从图象直观得出：当M在双曲线右顶点时，MP最小，学生们觉得这个问题不具有挑战性，于是我再一次发挥教师在课堂上的调控作用，与他们一起再次将其改编为：

已知点P（t，0），点M为双曲线上动点，当MP取最小值时，点M恰好为双曲线的右顶点，求实数t的取值范围？

分析：设
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，转化为二次函数问题，利用讨论对称轴
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的关系，可得满足条件的t的范围为：
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。在师生的共同合作下，问题得到解决，学生们兴致盎然，争先恐后地提出自己的想法：

【学生8】求过点P与该双曲线有相同渐近线的双曲线的标准方程？

【学生9】求过点P与该双曲线有相同焦点的双曲线的标准方程？

【学生10】求过点P与该双曲线有相同离心率的双曲线的标准方程？

正当学生意犹未尽的时候，下课铃响了……………

二、学生的反馈

课后，我与学生进行了交流、沟通，学生对这种开放式的课堂教学很感兴趣，同时也激发了他们学习数学的热情。

1、小组学习模式，合作与竞争中求得双赢。学生们感到，平时课堂中的按小组进行学习，组内的6~7人之间进行解法的交流、思维的碰撞，经常会有意外的收获，互相的研究，彼此的讨论，使得原本模糊的概念变得清晰，肤浅的认识变得深刻，加深了对问题的理解。同时，各小组间的竞争，既增加了同学们的合作精神与竞争意识，也增强了同学们的集体荣誉感。

2、开放式课堂，拓宽了思维。学生们普遍感到，课堂教学中老师教法的开放、问题设计的开放、解决方案的开放等，在很大程度上调动了他们探究问题的积极性，激活了他们的思维，一题多解，一题多变的训练，让他们进一步体会到数学知识的前后联系，体会到：（埋头）做──—（抬头）想─—（转头）迁（移）这样一个解题链在数学学习的中的重要性。

3、自己做课堂的主人，颇有成就感。新的学生观认为，学生首先是一个有健全人格的人，然后才是受教育者，学生们感到在课堂上做着自己编制的习题，有一种成就感，同时在解题过程中，发现其他同学能从不同的角度进行剖析，也很有收获。

三、课后的反思

1、意料之外，情理之中。回顾这节课，我感到，学生们在课堂上的表现，既在我意料之外，却又在情理之中。①平时我一直实行小组合作学习模式，因而学生通过互相交流，有“出格”的想法，也是自然;②学生已有了学习椭圆的经验，而且这又是一节紧随其后的双曲线习题课，学生能通过类比、联想，将椭圆学习中的相关知识迁移到这堂课中来，具有这样的自我学习能力，却又是情理之中。③整节课的流程，虽然没有按我课前的设计进行，但学生编制习题的过程，总体上还是体现了双曲线中的重点知识，主干内容，并且学生的学习能力在这节课中得到相应发展，岂不正是我们所期望的？

2、让学生做课堂的主人。“把一本书当成了学生的整个世界”与“把整个世界搬进了学生的课堂”，这是两种不同的教育观念，新课程改革倡导以人为本的教育原则，呼唤教师理念的更新，建构主义认为：学生在获取知识的过程中，一般都会用自己对问题的理解、自己的思维方式去建构知识，形成能力。我们老师要为他们创造良好的合作、交流的机会，营造一个宽松向上、民主、平等而不失严谨的课堂氛围，还学生的主体地位，让学生做课堂的主人。

3、加强课前的预见性，提高教学的针对性。教学是一种创造性的劳动，教师面对的是一个个具有鲜活思想的学生，如果在课前多做些自我反思，想想学生已经掌握了什么，可能会有什么想法，加强课前的预见性，就可有效地避免意外情况的发生，提高教学的有效性与针对性。

4、教师的宏观调控不可少。课堂的主体是学生，但教师的主导地位也是不容忽视的，教师要针对课堂上学生的思维过程、解题方法、习题编制、情绪动机等方面进行合理的引导与调控。在本节课中，对学生8提出的问题进行及时调整，既控制住问题的难度——使得改造后的问题更能符合学生的实际，又作了适度的拓展——改造后的问题能更好地体现出原问题所蕴涵的数学思想方法。另外，对学生编制的问题的解答，还要作灵活处理，一节课受45分钟的时间限制，因而对学生编制的问题，不可能一一加以详细讨论，对于重点、难点问题要作剖析、讲解: 本节课中对学生6、学生7所提出的问题，就属于这种情况; 而其它问题，可作一般性思路点拨：本节课中，对学生4、学生5所提出的问题，就是这样处理的。

5、改变习题课的授课模式———学生出题考老师。我们的课堂教学中，有太多的老师出题，考学生，学生处在一个被动的接受者的地位，学生们在欣赏老师如同行云流水的解题中，多少都有点困惑：这种思路，真是流畅，这种方法，真是叫绝，但老师是怎么想到的，我怎么就想不到呢？而通过习题课，让学生出题，来考老师，老师现场解题，充分暴露审题、思考、解题的过程，同时，也可以暴露老师在解题中的失败，以及由失败走向成功的过程，让学生感受解题过程所带来的喜怒哀乐，这对培养学生不屈不挠的意志品质，养成主动探索、积极思考的学习习惯，是大有裨益的。
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